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(scitaDev // B=3 , (i)
L (b)= (b)+ (i)

ms [15)] oran= (3)
Dans Cette seance on a veir :

(i) 12 notion de dimension
(17 . 10 . 2024)

(ii) lien entre families libres/generatrices et bases-
extraction[completion(iii) construction dapplications linelaives

(iv) la matrice d'une application linez ive (as general)
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7. Dimension
-

Hemme10 Soit B = Ev, up3 base de V et FeLV une famille d'au mains p + 1
Lelements ·

Alon best like .



(Prevve) Seit To :V-HP
·

Il

sagtduneapplicationlinequitisfeiteadev i- [v]B

↑ (2) (2) ↑
base? base?
&Capresle Thm

.

4
.

46
,
Tosbijective

On a uu dans le Thm 3 .9 qu'une famille deu mains p +1 vecteurs dans
RP est lie = Taz(fe) est like To (Tos (5)=e est lide it

leThm
.

4
.
46

ensequencefondamentele (Corollaire 2) :
S: = Ev ..up) et 05 =Gu ...]

(sent deux bases deV , alors peg :

Bef.
4

.

47 Si on espace rectorie admet one base B=Gre.up] ,
on

Ldit que la cimension de Vestp . Concrit dim V = P) .

#temple4
.
32 (suite) dim R = nz car Ban =(((i)

2 nelements.



#temple4
.
34 (suite) dimPr = D+- car Ban = E1 ,t , th, ..., th)

est bese de In.

#erice dim MMman(EvG,G,Gid , Get,
-

= mon

- Li , (ii) !
Exemple (n Exos 7, 9 Seriet) Methodgenere-R
SoitTait--Rh l'app . lin associe = A = (121( Emg(A)

013
JOver TA)

Ker (A) Img(A)Feta):FER de Ambe
dr = 5/413

(5)~ [ dr = =31z
-

A

= Ker(TA
=)(-S) =Ved



familleHeit is

deFug(A) -

⑦ Onprend Bu =Baan (V =R etW=R) =TBcr) = ((0) , (i) , (3)]- CT =TA)
② Begle : Onchoisit BETA (Bran) forme des colennes dont la

FER centientun pivot .

Alors o = &(b) , (2) 3 base de Ing(A).
#resresultats fondamentaux

⑰ntraction (Lemme 5
, p .60)Sie = Ev ...,Vr] EV Armille generatrice dev



et

jealous Sev=jest famille generatecan
deV.

↓

#equences : ·Si Se est fam
, generatrice deV -BCG base de V

.

· Si e est fam . generatrice dim V elements, abis elle est une base deV.

②Completion (Thm .

4
. 53) Soit = Ev 1...., up] famille libre de Vetdiman.

↓ Alors pan etilexiste UpmuneV tels
que E."pipun) base de V.

Consequence : Une femille libre de V dimV elements est une base de V.

③dement Seit B = EvpV baseda
<e-(w , , . . ., wph &W famille deWJderEv

↓Alors ,
il existe une unique application linaire T : V -W telle

queT(vi) = wi
Vic [1 ,p · Enplus,

T bijective si be est one base (depres leThm .

7 .

46).

Exercice Scient v = (et= ) .
Montrer qu'il existe une

Lapplication linaire bijectiveT:R -R telle queT(r) =

w

.



temple7 .
36 Seit V = Vectf)()]ERY

(methode dextraction)
On vert une base de V. -b .

Coller FER de (h) et cheira
SEV deR elements

des qui correspondent eu
Dans ce cas blonnes1 colonnes de laFER avec des pivots.

) = (() , () base dev( 2 ↑I LDrreiter Reme vecteur
def deG

↳T Pas de methode" de completion dune fam ,

libre Ev , .., Upl :

↳ Elfact : UptVective ....Uph , UpazVect 9. ...Upul, ....
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. Matricedone application idaire
Scient

· VWdexEV · B = Ev,..,my base de V
· TiV -Wapp .in · B = Sw, . . .,Wil base de W

M4.55 La matrice deI relativea besBefo (or la representation
matricielle deT relative aua bases B et B) est

L [T] +B = [[T()] . [T(m)]o] Elmxm(r)
TJ TiR-> [TBatem = [T] i

#reprinte fondamentale ITIBB] NV--



#le-xemp
* (Ex

.

6 deleserie 9) Tips ->Pr B= [1 ,
t,

4 . 56L p- p B = (1 , 1-t,(-)2]
Onvert [THH][T]0=Ban = [[T] [TJ// [T]]
[TtJos = [2 +] = (g) Et 2t = 9 .

1 + B .

(1 -5) + 0(1 -+)2
-m

T ( + B +2) .

1I E I U = 0 I -Y2 + B +D = O
t EB-2e)t

- B -28= 2 E + 8 +
2

-2, 2 e [t]it


